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Segunda Prova

Questoes

1. Na ultima aula trabalhamos a seguinte funcao de utilidade:
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Esta funcdo é muito utilizada em macroeconomia e mesmo nos modernos
modelos de crescimento econdmico. Conhecida como CRRA (Constant Relative Risk
Aversion) essa fun¢do tem, como provamos na sala de aula, duas caracteristicas: tem
uma Avers3ao Relativa ao Risco (ARR) constante dada por o e uma elasticidade de
substituicdo intertemporal constante (1/ 6). No caso de o=1, pode ser provado que a
fungdo anterior tem vai adquirir a seguinte expressao:

U(C)=InC

Vocé ndo precisa provar isso. Mas vocé tem que provar que a fungdo anterior
(U (C) = InC) tem as mesmas caracteristicas que a funcdo anterior. Ou seja, vocé tem
que provar que a aversao relativa ao risco é constante (é dada por o, que neste caso é
igual a 1) e que isoletdstica (elasticidade substituicdo intertemporal constante e dada
por 1/0). Ou seja, tem que provar exatamente 0 mesmo que provamos na sala de aula
mas com U(C)=Ln C

(Esta questdo vale trés pontos)
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Resposta: sabemos que ARR=- (U”/U’) C. U’'=C ; U”=-C .Ou seja, ARR=C*C *C=1.

Para provar que a elasticidade substituicdo intertemporal é constante e igual a 1/ o (ou
seja, é igual a 1 uma vez que 0=1) seguimos o mesmo procedimento que utilizamos na
sala de aula (construimos a Fung¢do Lagrange e derivamos com respeito a C1 e C2). A
condicdo de maximizacgdo vai ser: C1/C2 =((1+i)/(1+r)), onde i a taxa de juros e r a taxa
de desconto intertemporal. Depois fazemos d(Ln (C1/C2))/dLn(1+i) e o resultado é 1.



2. Assuma que um individuo vive dois periodos e ndo deixa nem divida nem
poupanca no fim de sua vida. A sua fungao de utilidade é:

U(C1;C2)=InC1+BInCy

Ele vai receber uma renda Y na sua vida, distribuida entre os dois periodos

segundo o valor de a (0< a <1). AssimYq1= aY e Yy=(1- a)Y. Assuma que o valor de a

sejaigual a 1 (a=1). Nesse caso (no caso de a=1), uma elevacdo da taxa de juros vai
alterar o consumo/poupanca que o individuo realiza no primeiro periodo ?

(Esta questdo vale dois pontos e a resposta tem que estar justificada/provada)

Resposta: o consumo e a poupanca no primeiro periodo independem da taxa de juros.

Construindo a Fungdo de Lagrange e derivando com respeito a C1 e Cy temos que C1 =
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Y (1+B) eapoupangaSy=Y B (1+B) .Ouseja, ndo dependem da taxa de juros.

3. Na sala de aula relacionamos o valor de 0 em uma fung¢ao como a especificada
na questdo 1 com a elasticidade intertemporal do consumo. Essa relacdo vocé ja
provou analiticamente quando respondeu a Questdo 1. Agora vamos simular a
evolucdo do consumo diante diferentes valores de 0 em um contexto dado. Vamos
assumir os valores que utilizamos na sala de aula. Um individuo tem uma renda
constante de 10 até o periodo 30 (de 0 a 30), depois se aposenta e ndo tem mais renda
(vai ter que viver da poupancga realizada). Ele vive até os 50 e ndo deixa nem heranga
nem dividas. A fungdo de utilidade é:
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Vamos a assumir um B=0,97 e vamos trabalhar com valores de o de 50, 10 e 0,5
(o aluno pode escolher outros valores, o importante é que os valores sejam crescentes
(ou decrescentes)). O objetivo é calcular o impacto, sobre a trajetéria do consumo, de
uma alteragdao da taxa de juros de 2% para 10% diante desses trés valores de o. O
aluno vai trabalhar com o Solver do Excel e simular esses cendrios. Vai fazer trés
graficos no Excel (cada um deles corresponde a um valor de o com as duas taxas de
juros) e vai reproduzir na folha que vai entregar. Olhando os graficos o aluno vai
generalizar a relagao entre o valor de o na fungao e o impacto que uma alteragao na
taxa de juros tem no consumo intertemporal.

(Esta questdo vale 5pontos)



