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Questdes

1. Na sala de aula resolvemos varios modelos de ajuste de mercado. Em
geral, os mesmos tinham a seguinte caracteristica:

Funcéo de Oferta: Qgt=a+ b Pt (onde a e b >0)
Funcgédo de Demanda: Qg t=c-d Pt (onde c e d>0)

Ajuste: Pt —Pt.1 =k (Qg t-1 — Qs, t-1); k>0

Os modelos que resolvemos na aula tiveram diversos resultados, alguns
tinham resultados convergentes outros divergentes (convergentes ou
divergentes partindo de um ponto fora do equilibrio, l6gico). Que seja
convergente ou divergente depende, basicamente, do valor do parametro k.

A pergunta é: qual é o intervalo de valores de k para que o modelo dé
como resultado uma trajetdria convergente ?

(Esta questao vale dois pontos)

Resposta: sabemos que, em uma equagao do tipo yt+ =ay t-1 +b o valor de
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a”, para ser convergente, tem que estar entre -1 e 1. O valor de “a”, no modelo
da Questéo 1 é: [1 - k (d+b) ] Temos, entdo, que para o modelo convergir ao
equilibrio (que, alias, é (c-a)/(b+d)) a condi¢ao é: -1< 1-k(d+b)<1. Multiplicando
tudo por -1 temos que: 1> -1+k(d+b)> -1. Somando 1 a todas as partes dessa
expressao temos que: 2> k (d+b) > 0. Ou seja, O<k< 2/(d+b) é o intervalo do
valor de k para que o modelo, partindo de uma situagao fora do equilibrio, tenda,
assintoticamente, ao equilibrio.

2. Resolva a seguinte equacao em diferenca:

2yt+1—Yyt=2;y0=4

(Esta questao vale um ponto)



t
Resposta: yt=2(0.5) +2
3. Observe o seguinte modelo macroeconOmico:
(1) St=81Yt+P

(2)1t=02 (Y{-Y1t-1)
(3)St= 03l

(4) Yo=Yo

Onde 8 >0 e B >0 (sao parametros positivos), sendo S, Y e | a poupanga, a
renda e o investimento, respectivamente.

Pergunta: Encontrar a trajetéria temporal da poupanca (St).
(Esta questao vale dois pontos)

Resposta: trabalhando o modelo chegamos a seguinte equagao em diferengas:

St=St.1 (6362 /06362 -01)

Resolvendo e lembrando da condicdo inicial temos que:

t
St= (06362/6362-61) (61Yp+B)

4. Vamos aplicar equagdes em diferenga a um problema extremamente
atual no paises da Zona Euro: a questao da sustentabilidade de divida publica.

Comecemos por uma igualdade extremamente simples:

DV {—DV .4 =SPt+rDV 1 (1)

DV = divida publica no periodo t; SP =superavit primario no periodo t
(superavit primario € o balango entre arrecadagdo e gastos sem levar em
consideracao o servico da divida. No caso de ser positivo temos superavit e no
caso de ser negativo déficit); r a taxa real de juros.

Vamos dividir a expressao anterior por Yt (o PIB do periodo t). Teriamos



DVt/Yt-DVt1/Yt=SPt/Yt+rDViq/Yt (2)

Vamos trabalhar (2). O segundo membro do lado direito e esquerdo da

igualdade vamos multiplicar e dividir por Y {.1. Fazendo essa operagédo temos
que:

DVt/Yt=(Yt-1/Yt1)DVt1/Yy) =
=SP¢/Yt+(DVi1/Y)(Yt1/Yt1) (3)

Denominando g a taxa de crescimento do nivel de renda (ou seja, (Y t/ Y .1 =
1+g), temos que:

DVt/Yt— (1/(1+g) DV t-1/Y t1) =
=SPt/Yt+(rDViq/Ytq)(1/1+9) (4)

Vamos trabalhar tudo em termos do PIB. Assim: dvt =DV {/Y te spt =

SP /Y t. Assim, (4) pode ser reescrita como:

dvt-[dviq /(1+g)] = spt +[(rdvtq)/(1+g)] (9)

Trabalhando a expressdo anterior chegamos a seguinte equagao em
diferencas:

dvt= spt + dvtq [(1+r)/(1+g)] (6)

Temos uma situagao de equilibrio quanto dvt = dvi4 =dviq4 =dv*. Ou
seja, a relagéo entre a divida publica e o PIB fica estavel no tempo (e chamamos
essa relagao estavel de dv*).

Até agora eu tive o trabalho, agora comega o trabalho de vocés.

A primeira questdo é: qual ser o valor de equilibrio da relacdo entre
divida e PIB (ou seja, qual € o valor de dv*?).

Esta questédo vale um ponto.

O segundo problema é o seguinte. Suponhamos que um pais tenha
superavit primario (sp >0 e, para simplificar, suponhamos que o mesmo é



constante), que a taxa de crescimento o PIB é superior a taxa real de juros (ou
seja, g>r) e que a divida publico no periodo inicial (t=0) seja diferente de seu
valor de equilibrio (pode ser maior ou menor, ndo importa). A pergunta é: essa
divida convergira ao equilibrio ou ndo ? Caracterize essa trajetoria ?

(Esta questdo vale dois pontos. Tem que estar justificada analitica e
graficamente)

O terceiro problema é. Suponhamos que o pais tenha um déficit publico
(SP <0) e a taxa de crescimento do PIB seja inferior a taxa real de jutos (g<r). ).
A pergunta é: essa divida convergira ao equilibrio ou ndo ? Caracterize essa
trajetoria ?

(Esta questdo vale dois pontos. Tem que estar justificada analitica e
graficamente. Nos graficos desenhem tanto os quadrantes positivos como
negativos, uma vez que a divida publica pode ser negativo - nesse caso o
estado seria credor liquido)

Resposta: a equacao em diferengas (6) tem como solugéo:

dvg = [ (1+r/ (1+9) ]t (dvo —sp 1+g/(g-r) + sp (1+g)/ (g-1)

Ou seja, a dv de equilibrio é: dv* = sp (1+g)/ (g-r)

A esse resultado podemos chegar fazendo dvt = dvi.4 = dvt.1 = dv*em

(6).

Vamos ao primeiro problema. No caso de g> r, temos que (1+r/1+g) é
menor que um e teremos uma convergéncia ao equilibrio, convergéncia que
sera nao oscilante uma vez que esse cociente é positivo. O grafico seria:
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Nesse caso teriamos uma trajetéria divergente (1+4r / 1+g ) >1 e néo
oscilante.



